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(1) Dimostrare che le radici complesse n-esime di 1 formano un gruppo molti-
plicativo.

(2) Che ordine hanno le radici primitive?

(3) Stabilire se le radici complesse n-esime di —1 formano un gruppo moltiplica-
tivo.

2. Stabilire se I'insieme T = {2€C| esiste n€Z, n # 0, tale che 2™ = 1} forma
un gruppo rispetto alla moltiplicazione usuale dei numeri complessi. In caso affer-

mativo determinare I'inverso di un generico elemento.

3. In S, un ciclo di lunghezza dispari € una permutazione pari o dispari?
Determinare tutti gli elementi di Sy che sono permutazioni pari e quelli che sono

permutazioni dispari.

4. Si considerino le seguenti permutazioni di Sy

1 2 3 4 5 6 7 8 9
a=(y 3 1 § 5 4 7 6 9
1 2 3 4 5 6 7 8 9
p=(4 3 7 8 5 6 1 4 9)
1 2 3 4 5 6 7 8 9
=g 5 1 8§ 4 2 3 7 ¢
5:(1 2 3 4 5 6 7 8 9)
8§ 3 4 5 6 7T 2 9 1
1 2 3 4 5 6 7 8 9
o=(s 1 7 3 4 5 6 9 2
T:(1 2 3 4 5 6 7 8 9)-
5 3 9 8 6 7 4 2 1

Per ognuna di esse si calcolino:

(1) la decomposizione in cicli disgiunti e in prodotto di trasposizioni;

(2) lordine e la parita.
5. Dimostrare che in un gruppo finito ogni elemento ha ordine finito.
6. Sia S = {z € Q;0 < z < 1} e definiamo la somma di due elementi nel modo
seguente:

r®y=cz+yser+y<l1

rhy=z+y—1lsex+y>1.

Dimostrare che (S, @) ¢ un gruppo.
7. Sia G' un gruppo moltiplicativo e sia e il suo elemento neutro. Supponiamo che
esista n > 1, tale che 2" = e. Dimostrare che esiste m > 1 tale che 7! = 2™.
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