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. Dimostrare che I'anello Z[i| = {a + bi,a,b € Z} & un anello euclideo
rispetto alla valutazione N : Z[i] - N, N(a + ib) = a® + b%.

. Trovare ¢, € Z[i] tali che z; = gzo +7 ¢ 0 < N(r) < N(22) per:
(i) 21 =4+3iez=3—17
(11) 21:2+7i622:3+2i;
(iil) 2, =3 +4i ez =4— 3i.

. Trovare MCD(z1,2) e A\, u € Z[i] tali che A2y + pzo = MCD(z1, 25)
per:

(1) 21:5+i622:1—4i.
(11) 21:5622:4+2i
. Si consideri I'insieme I = {m + ni, m,n pari } C Z][i].

(i) Dimostrare che I & un ideale di Z[i].

(ii) Trovare un generatore di I.

)
(iii) Determinare se I ¢ primo.
(iv) Determinare se I & massimale.
)

(v) Scrivere esplicitamente gli elementi di Z[:]/I e determinare quali
sono invertibili e quali zero divisori.

. Sia I = (7) l'ideale di Z[i] generato da 7 € Z[i].

(i) Determinare se I ¢ massimale.

(ii) Determinare, nel quoziente Z[i]/I, 'inverso della classe di 2 + i.
. Sia I = (2 + i) l'ideale di Z[i] generato da 2 + ¢ € Z][i].

(i) Determinare se I ¢ massimale.

(ii) Determinare, nel quoziente Z[i]/I, 'inverso della classe di 1 + i.



