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1 (Numerabile additivita).
Sia p misura su X, X la classe degli insiemi p- misurabili. Siano
E,eX,jeEN,ENE; =0 se i #]
Provare che

WU = Y u(E))

2 (Proprieta di regolarita della misura di Lebesgue in R").

Sia p la misura di Lebesgue in RY. Provare che

p(A) =inf{u(0) : A C 0,0 aperto}, VA Cc RY
w(E) = sup{u(K): K C E, K compatto}, YE C R", misurabile

3 (Diseguaglianza di Hardy-Littlewood-Sobolev).

Formulare la diseguaglianza di Hardy-Littlewood-Sobolev e indicare i passi salien-
ti della dimostrazione.

4 (Diseguaglianza di Sobolev)

Provare che esiste una costante d = d(N) tale che

([, )™ <d [ [Vl vueCP®Y)



Esercizio 1

Sia f, una successione di funzioni misurabili.
Provare che l'insieme

{z:3 lim_fu(o)}

¢ misurabile.

Esercizio 2

Sia f sommabile in R.
Provare che la serie >72° _ f(z+k) converge assolutamente quasi per ogni z € R

ad una funzione g, periodica di periodo uno, e tale che gx(q ¢ sommabile Va < b
Esercizio 3
Sia u(X) < 4+o0. Siano 1 < s < t. Provare che f € L' = f € L*.

Provare che I'inclusione L' C L* ¢ stretta.
Provare che I'inclusione L' C L* & falsa se u(X) = +oo0.



