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Introduzione, tramite esempi, al concetto di classe di congruenza di matrici quadrate.
Forme bilineari simmetriche e non. Matrice associata ad una forma bilineare rispetto a una
base fissata.
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Sia data la seguente applicazione:
b:RE xR SR

b(U,U}) =T1Y1 — T1Y2 — 35[323/1 + 5$2y2

Dimostrare che e’ una applicazione bilineare.
Trovare la matrice di b rispetto alla base canonica di R?.
Trovare la matrice di b rispetto alla base B = (v1,v2), sapendo che

U1 = (_17 1) U2 = (27 _1)
Che relazione c’e’ fra le due matrici ?

Sia data la forma quadratica:
¢: R >R
2 2
q(z1,22,23) = 27 + 325 — 4T122 — 22123 + 22223
Scrivere la forma bilineare simmetrica b(v,w) associata ad essa.
Dimostrare che data una foma quadratica, la forma bilineare simmetrica associata e’
unica.

Trovare una base ortogonale di vettori di R® rispetto a b, e ricavare la matrice associata
a b in questa base.

Data la forma quadratica:
¢:RE SR

q(x1, 22, 23) = 123 + 122 + 223
scrivere la forma bilineare simmetrica associata.
Trovare una base diagonalizzante per b.
Si considerino le forme bilineari simmetriche

bR xR 5 R

aventi tra i propri vettori isotropi i vettori della base canonica ed il vettore v = e; +
e2 + e3, e se ne scrivano le matrici associate (rispetto alla base canonica).

Tra le precedenti forme se ne determini una non nulla per la quale i vettori (1,1,0)e
(1,—1,1) siano ortogonali.



