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Diverse formulazioni del teorema spettrale e relative applicazioni. Data una matrice sim-
metrica A, a coefficienti reali, ¢’ sempre possibile trovare una matrice ortogonale tale che
nella classe di similitudine della prima ci sia una matrice diagonale? E che ne e’ della classe
di congruenza di A ?

Dato uno spazio euclideo reale trovare in esso una base diagonalizzante per una forma
quadratica data, che sia anche una base ortonormale rispetto al prodotto scalare euclideo.
Trovare una trasformazione ortogonale di R" che diagonalizzi una forma quadratica assegna-
ta.

Metodo di Gauss-Jordan simmetrico.

1.1 Usando il teorema spettrale diagonalizzare le seguenti forme quadratiche g(z1, 2, z3) =
R - R
q(z1,20,73) = 25129 — 22173 + 42223

q(z1, T2, 23) = 202 + 2292 + 2732 + 22120 + 22123 + 22023

Che tipo di matrice e’ la matrice del cambiamento di base dalla base canonica alla base
ortonormale degli autovettori della matrice iniziale associata a q 7

1.2 Determinare una trasformazione ortogonale di R® che diagonalizzi le seguenti forme
quadratiche e trovare le corrispondenti forme diagonali.

q(z1,T2,13) = 112 + 42123 — 122 + 132

q(z1,T2,73) = =219 + 22173 — 225 — 22023 — 225
1.3 Applicare il metodo di Gauss-Jordan simmetrico alla seguenti forme quadratiche:

2 2
q(x1,T2,23) = 2132 + x5 + 4T123 + 25

q(w1, T2, 73) = 222 — 87129 + 75 — 162123 + 147273 + 525

1.4 Riprendere il secondo esercizio della precedente lezione. Dare a R® una struttura di
spazio euclideo. Trovare una base diagonalizzante per la forma bilineare simmetrica b,
che sia anche una base ortonormale rispetto al prodotto scalare euclideo.



