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1.1 Per ognuna delle seguenti proprieta’ di separazione, costruire esempi di spazi topologici
che le verificano:
(1) T1 ma non Ts.
(79) T ma non Ts3.
(791) T3 ma non Tj.

1.2 Sia (X,7), sia S C X, S chiuso. Sia (X|,,,7,s), lo spazio quoziente che si ottiene
considerando su X la relazione di equivalenza indotta dal sottinsieme S.
Verificare che:
() Se lo spazio X e’ T allora lo spazio quoziente e’ T .
(7i) Dal fatto che lo spazio X e’ T» non segue che lo spazio quoziente €’ T5.
(7i1) Se X e’ T3 allora lo spazio quoziente e’ Tb.
(iv) Se X €’ T} allora lo spazio quoziente €’ T}.

1.3 Sia (X, Tx) uno spazio topologico Ty e sia f : (X,Tx) — (Y, Ty), un’identificazione
chiusa, allora Y e’ Tj.

1.4 Sia (X, 74), spazio topologico metrizzabile.
(i) Verificare che ogni sottinsieme compatto di X e’ chiuso e limitato.
(44) Verificare che la (i) non si inverte.



