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1. Sia X un insieme. Dimostrare che:

(a) Se 71,75 sono topologie su X, allora 7; N 73 & una topologia.

(b) Se {7.} & una famiglia di topologie su X, allora ), 7, € una topo-
logia.

(c) Sia F una famiglia qualsiasi di sottoinsiemi di X. Dimostrare che
Iinsieme delle topologie che contengono F, ordinate rispetto all’in-
clusione, ammette un elemento minimo 7 (F) che ¢ la topologia meno
fine che contenga F.

(d) Applicare il punto precedente alla famiglia
F={m,n CR/mneZ}.
Dire quali sono gli aperti della topologia risultante.

2. Sia X uno spazio topologico e A un suo sottoinsieme. Dimostrare che la
frontiera di A é vuota se e solo se A € sia aperto che chiuso.

3. Calcolare Int, Est e Fr dei seguenti sottoinsiami di R secondo le topologie:
euclidea, cofinita, conumerabile, discreta, banale, js, ja, is, tqa € T (F)
(ricavata dal punto (d) dell’esercizio precedente).

(a) {(a,b) ,a,b e R}

(b) {[a,b] ,a,b € R}

() Q

(d) {%, n e ZO}

(&) { + (-1 n e o}

4. Sia X uno spazio topologico e A e B suoi sottoinsiemi qualsiasi. Dimo-

strare che

(a) Fr(AU B) C Fr(A) U Fr(B)
(b) Est(Int(A)) ; Est(A)

(¢) Int(AU B) D Int(A) U Int(B)
(d) Int(AN B) = Int(A) N Int(B)

e trovare degli esempi in cui le inclusioni sono strette.



