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Tema 1 Sia f € L}RY), B={reRY:|z|<1}. Provare che

1
—_— dy —,—, 0. RY
N vol(B) /f(y) y —r—o f(x) qo.z€
Br(x)
Tema 2  Sia  [: L®°(RY) — R funzionale lineare tale che

fe L™ /fng—>n0 Vge L'YRY) =  I(f)) —n0
RN

Provare che, se feL>*, f>0 = I(f)>0, allora

3gells gz0: W)= [fg VfeLRY)
RN

Tema 3. Provare che

f e LYR"), /fg:() Vge CPRY) = f=0 qo xRV
RN

Tema 4  Siap > 1, +1=1. Sia CcLPRYN) taleche

1,1
P q

i) f,geC, telo,l] = tf+(1—-t)geC

i) foeC, felr, [ |fu—fP—=n0 = feC
RN

Provare allora che

f,eC, felLr: /fng—>n/fg Vge L/RY) = fecC
RN RN

Tema 5 Sia N >3, B={recR": |z| <1}, u, € C(B). Provare che

2N

sup /RN Vu,|> < +00 = Juy,, u € LP(B): |Jup,—ulzrm —50 Vp € [O,W)

Mostrare che in generale w, mnon ha sottosuccessioni convergenti in L¥-2(B).



Esercizio 1.

Sia fel'(RY), B={reR":|z|]<1}. Provare che

1

"N ol (B) / fly)dy —,—o f(z) in LYRY)

B, (z)
Esercizio 2.
Sia  pe(0,1), f(x)= 5 xo1-
Stabilire per quali p € (0,1) é vero che fx* f € C(R).
Stabilire per quali p € (0,1) é vero che fx* f € C((0,+00)).
Esercizio 3
Sia p>1, f(x):ﬁ, r € R3.
Sia e CPR3), 0< o, nggpzl.
f*xp é sommabile se p =37
f*x¢@  ésommabile se  p> 37

f*xp é sommabile se p < 37



