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Esercizio 1 Calcolare (se esistono) i limiti delle seguenti funzioni di pin variabili

1 : 2 2
1. lim 2 £y SE ey +y?)
(z,y)—(0,0) T —; Yy (z,y)—(0,0) N y2
2. lim 2 6 Sy
() =00y 27+ Y G p)li—too 22 + 42
log (1 + 2?2+ y2) 22y
3. lim 7. lim ——
(z.9)—(0,0) Va2 2 ()~ (0,0) 4 + 3y*
L vt Va2 + y? cos(z? + y°)

(z,y)—(0,0) V2 + y?

Esercizio 2 Studiare la continuita , U'esistenza delle derivate parziali e direzionali e la
differenziabilita delle seguenti funzioni in R?

21 se (z,y) # (0,0)
1 _ 2 1y2 S€ L, )
f(@y) { 0  altrimenti

2. f(z,y) = { 52 se (3,y) # (0,0)

0 altrimenti

x2ysin% sey #0

3. flw,y) = { 0

altrimenti

sin (z2+y2)
4 flry) =1 R 5 (z,y) # (0,0)
1 altrimenti
Esercizio 3 Stabilire se le seguenti funzioni si possono estendere a funzioni di classe C'*
su tutto R?

Yy
1. f(x,y):ﬁ 2. f(z,y) =
Vi +y
Esercizio 4 Discutere la continuita e la differenziabilita nell’origine delle seguenti fun-
zioni al variare dei parametri o, 3,7 € R

rlog(1 + y*)
26 + 92

L) = lenl® 2 1wy = ZH con 0,8, >0
. b . b)) <x2 + yQ),y ) ?
Esercizio 5 Sia f € C(R") una funzione tale che f(z) > 0 Vo € R" e | lﬁm f(x)=0
Z||—00
dimostrare che f ha un punto di massimo assoluto.
1

61+y2

Mostrare che la funzione f(z,y) = verifica le

1422 +y? + log(2 + 32%)
ipotesi richieste e calcolare esplicitamente il suo massimo.



