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Esercizio 1 / y — 22dedydz = / dx/ dyy—az? = / de —y? — 2%y
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Esercizio 2 Consideriamo una ellisse di equazione % + 4 = 1. Notiamo che I'interno

dell’ ellisse puo essere scritto come un insieme normale nelle y
E={(z,y) eR?|—a<z<a, —by/1- ﬁ—; <y <by/1-— z—;} dunque I'area

dell’ ellisse sara
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(poniamo z = asint dx = acosxdr) = 4ab/ V1 —sin%tcostdt =
0

us

= 4ab/2 cos? tdt = 4ab% = mab
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Esercizio 3 / eryzd:L‘dy.
T
T ¢ un insieme normale in z infatti T = {(x,y) € R}|0 <y <1, 0 <z < 2y}
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Esercizio 4 Calcoliamo / cos zydxdy dove A = {(z,y) € R?[1 <y < 2, —é <z< i}
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Esercizio 5 Notiamo che 22 + y?> — 2z +y +2 < 6 — 2z + y = 2% + y? < 4 dunque
S={(z,y,2) ER3| 2?2 +9? —204+y+2<2<6-2x+y, y>0,22+y% <4}
={(z,y,2) eER3| |2| <2, 0<y<Vad—a2 22 +9> -20+y+2<2<
6 — 2z +y}
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Esercizio 6 / x + z dedydz
D
D={(z,y,2) eR}0<2<1,0<y<1-2,0<2<1-2—y}
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1 — y2dxdydz = dy/ dx/ dzz /1 —19y? =
fov P
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Esercizio 8 /a:—i—y—i—zdacdydz
A
A={(z,y,2) eR}0<z<1,20<y<z+1,0<z<z+y}

/a:—i—y—i—zd:cdydz—/ dx/ dy/ dzx+y+z=
/dm/ :c+y + (z +y)? /dm/ y(z +y)? =
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Esercizio 9 /D imz%dxdy D = {(z,y) € R?|x € [-7, 7], —2? <y < 2%}

Basta notare che D e un insieme simmetrico rispetto all’asse delle y e che

% ¢ una funzione dispari in = dunque
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Esercizio 10 / 62$+27dxdydz
A (1+y?)?

A={(z,y,2) eER}|0<L 2, 2> e@+2) p42<1}
<1l-x 0<y < et}
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e” arctan e*dx = / arctan tdt = tarctant| —/ —dt =

1 1 2
= earctane — % — §log(1+e2)+ ilogQ :eaurctane—%ﬁLlogwl_i_i62
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Esercizio 11 Sia A = {q; }],1 un insieme numerabile. Ve > 0 consideriamo la famiglia

di cubi {Q]} , dove @; & un cubo di centro a; e volume o5 (ad esempio

1 €.1 1 e.1 .
Q; =TI [aji — §(§)n,aﬁ + 5(2—])71]) Per costruzione A C (J72,Q; e
n o0
Z Q;| = Z 25 =€ Dunque A ha misura nulla
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