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Esercizio 1
La superficie
S={(z,y,2): z=a>+¢*, 2<2®+y* <6}

¢ parametrizzata da
¢ (zy) € {2<a® +y* <6} — (z,y,2° +¢?) € 5.

Poiché ¢, = (1,0,2z) e ¢, = (0,1, 2y), otteniamo che

loz A oy| = [(—22, —2y,1)| = /1 + 4(22 + 3?2),

e quindi in coordinate polari x = pcos#, y = psinf si ha che
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/(z—xz)da = / y* /1 + 4(22 + y2)dedy = / /1 + 4p? / sin? 0df = 77/ p3/1+ 4p2.
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Integrando per parti si ottiene infine
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Esercizio 2
Scrivendo -
E={(z,y,2) €R?*: 0< 2 < 5% (x,y) € Ep}

con By = {(z,y) € R*: 0<y <z, 0<z <%}, dal Teorema di Fubini si ottiene che
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Integrando per parti si ottiene
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Esercizio 3
a) Ovvio.
b) In coordinate polari rispetto a (—1,0), dal Teorema di Fubini si ha che
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dzxdy = / d9/ pdp = = / (1+2cosf + cos? 0)dh = L
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c¢) Sia I' la circonferenza unitaria di raggio 3 centrata in (0,0), e A = B3(0,0) \ E. Dal Teorema di
Gauss-Green si ha che

/wz/w—/ w:/w—/dmdyz/w—§7r.
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Data la parametrizzazione I'(t) = 3(cost,sint), ¢t € [0, 27], resta quindi da calcolare
2m 2
/ w= / [—9 cos® t sin t+(3 cos t—6log 9 sin t—12sin® ¢ cos? t—9sin® t)3 cos t]dt = 9 / cos® tdt = 9,
r 0 0

e quindi



