IT Esonero di AM3 - 29/5/2010

1) [10 punti] Sia S la parte del paraboloide z = 2 + y? racchiusa tra i cilindri 2% + 3% =2 e

22 + y? = 6. Calcolare l'integrale superficiale

/S(z — 2%)do.

2) [10 punti] Calcolare

LY
dx dyd

ove E={(z,y,2) ER}: 0<2<3, 0<y<yz, 2<a+2<

.

INE

3) [10 punti] Sia
v :t€[0,2n] — (1 + cost)(cost,sint) + (—1,0) € R?

la parametrizzazione della cardiode centrata in (—1,0). Sia w = Mdx + Ndy una 1—forma

differenziale con coeflicienti

5 2 2
M(z,y) = 7(3:2 i N(z,y) =z — 2ylog(z” + y*) — 7(3:2 R
a) Mostrare che
ON OM
dr Oy

b) Calcolare I’area del dominio E racchiuso da v, ove
E ={(-1,0) + p(cos,sinf) : 6 € [0,27], p <1+ cosb}.

c¢) Usando il Teorema di Gauss-Green ed i punti precedenti, calcolare

Lw.



