ESERCITAZIONE DEL CORSO AC310

11 NovEMBRE 2010

A) Esercizi svolti in classe

1) Sia f una funzione olomorfa in €2, C' una cerchio contenuto in €2 e consideriamo
un punto a€f) interno a C. Sia f, la funzione definitia ricorsivamente come segue

f(z) = fla) + (z = a) f1(2); f1(2) = fi(a) + (2 —a) f2(2); -5 fa1(2) = fu—1(a) +

(z —a) fu(2)
Allora ) 0
76 = 5z [ e

2) Verificare che l'ordine algebrico di una funzione f in un punto a (in simboli
ord, (f) verifica le seguenti relazioni:

(1) Orda(fg) = Orda(f) + Orda(g)
(2) Orda(f/g) = Orda(f) - Orda(g)
(3) orda(f +g) < max{ord,(f),orda(g)}

3) Dimostrare che una funzione analitica su tutto il piano complesso che non abbia
una singolarita essenziale all’infinito risulta essere un polinomio.

4) Dimostrare che le funzioni e*, sinz e cosz hanno una singolarita essenziale
all’infinito.

B) Esercizi assegnati per casa
1) Dimostrare che una funzione meromorfa sul piano complesso esteso & una fun-
zione razionale (cioe ¢ il quoziente di due polinomi).



