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1. Enunciare la definizione di spazio vettoriale e dare a Kn una struttura di
spazio vettoriale su K.

2. Sia A := {f : X → K} l’insieme delle funzioni da un fissato insieme X
a valori su un campo K. Dimostrare che A è uno spazio vettoriale su K
con le seguenti operazioni:

(f + g)(x) = f(x) + g(x) (k · f)(x) = k · f(x)

Dimostrare che l’insieme delle funzioni limitate da R a valori reali sono
uno spazio vettoriale con le operazioni di somma e prodotto ivi definite.
Dimostrare che K[x] è uno spazio vettoriale su K

3. Siano A e B matrici diagonali dimostrare che:

� A + B è diagonale

� AB è diagonale

� ∃n t.c An = (0)⇔ A = (0)

( sugg.: dimostrare che se a1, ..., ak sono gli elementi della diagonale
di A allora an1 , ..., a

n
k sono gli elementi della diagonale di An

4. Sia A =

 1 0 1
2

0 2 0
1 0 1

 ∈M3(Q). Calcolare:

A2 − I3 (A + I3) · (A− 2I3) (A)2 − 2A + I3

5. Sia A =

(
1 i
−i −1

)
∈M2(C). Calcolare:

A2 − i ·A + i · I2 2A3 − 2 ·A A · 2A + A

6. Calcolare, quando possibile, le seguenti somme e prodotti tra matrici:

A =


3 2 1
0 3 2
0 0 3
1 0 0

 B =

 2 0 −2 0
1 1 1 1
0 1 0 1

 C =

 1 0 1
0 1 0
1 0 1


A·B·C C·B·A C+(B·A) (A+B)·C A·B A+B A·C+C B·C+C
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