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Es 1 [Pt. 8] Discutere la serie Z

n=1

< +o00.

oo oo
Soluzione Definitivamente log n < /n quindi 3N tale che Z logn < Z % = Z —7
n=N n=N

n=N = =
Quindi la serie converge. (Alternativamente si pud usare il criterio di condensazione di Cauchy,

discutendo la monotonia di (logn)/n?).
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Es 2 [Pt. 8] Discutere il ngrfoo Vitorn
logn

nlog n 1 n

3 — s W& logn A s s Teatis
Soluzione Vilogn R BT Poiché¢ =7= — 0, ngr—&r-loo Vilozn = 0, per l'algebra dei limiti

estesa (e perché eV — +oo per y — +00).

Es 3 [Pt. 12] Sia f(z) = |x|% se £ # 0 e f(0) = 0. Discutere la continuita in 0 di f.

“1ipg L
Soluzione |x\% = ¢ = '°®Tel. Facendo il cambio di variabili y = 1/x, si ha che 1i%l+ flz) =
xr—r
lim e Y'Y = (. Facendo il cambio di variabili y = —1/z, si ha che lim f(z) = lim e¥'*%Y =
y—> 400 z—0— Yy—+4o0o

+o00. Quindi f ha una discontinuita essenziale in z = 0.

Es 4 [Pt. 16] Discutere, la variare di > —1, la serie E M.
n
n=1

|log 1+:c

Soluzione Per |z| < 1, Z Z =] , che converge per il criterio della radice. Quindi,

n=1
per |z| < 1, la serie converge assolutamente per confronto asintotico Per z = 1, la serie converge

log(1 — log 2"
essendo proporzionale a ((2). Per z > 1, la serie & a termini positivi e E os( —; ") > E ng =
n n

n=1 n=1
=1
log x E - =
n
n=1

Ed 1
Es 5 [Pt. 16] Discutere il massimo e minimo limite della successione a, = ¢**"5) 4+ = cos (ng)
n

Soluzione lim % cos (n%) = 0, e quindi il massimo e minimo limite di {a,} coincidono con il mas-

simo e minimo limite della successione {b,} = {e
™ NE V3 .. 3 V3
da {esen(”§)|n € N} = {eT, 1,6_7}. Quindi, e~ 2 < b, < ez, per ogni n. Prendendo le sotto-

V3

successioni, ng := 1 + 6k € my = 5 + 6k si vede che b,, =e2

sen(n )1 1 valori della successione {b,} sono dati

. _ V3 .
=limbp, € bm, =€ 2 =limby,.
_ V3

Quindi limsup a, = limsupb, = ¢ 5 e liminfa, =liminfb, = e~ 2 .



