ESERCITAZIONE AM120

Fsercizi sulle serie numeriche

Bﬁ. marzo 2023

Esercizio 1. Discutere il comportamento delle seguenti serie numeriche:
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PROPOSIZIONE 4.21

(i) (Criterio del confronto) Siano {a,} e {b,;} due successioni di numeri posi-
tivie ¢ > 0 tali che a,, < c - b, definitivamente. Allora, se ), b,, converge,

converge anche )] a,; se Y, a, diverge, diverge anche )’ b,,.

(ii) (Criterio del confronto asintotico) Siano {a,} e {b,} due successioni di
numeri positivi tali che lim a,,/b,, € (0, +00). Allora >, a, = ). b,.
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PROPOSIZIONE 4.22 (Criterio dellaradice) Sia{a, } unasuccessione di numeri
positivi.
(i) Se ay™ < 6 definitivamente per un qualche 0 < 6 < 1, allora > a, converge.
Se ay/™ > 6 definitivamente per un qualche 6 > 1, allora Y. a, diverge.

(i) Sialimay™ = 6 # 1 (6 € R*).Se 6 < 1, 3 a, converge. Se 6 > 1, ¥ a,
diverge.

PROPOSIZIONE 4.25 (Criterio del rapporto) Sia {a,} una successione di nu-
meri positivi.

(i) Se a,4i/a, < 6 definitivamente per un qualche 0 < 6 < 1, allora ), a,
converge. Se a,,,/a, > 0O definitivamente per un qualche 6 > 1, allora

>, a, diverge.

(ii) Sialima, ,/a, =6 #1(6 € R*).Se6 < 1, ) a, converge. Se 6 > 1, > a,
diverge.

PROPOSIZIONE 4.28 (Criterio di condensazione di Cauchy) Sia {a,,} una suc-
cessione decrescente di numeri positivi. Allora, )} a,, = > 2"a_,. Piu precisamen-

te, si ha:
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dove le disuguaglianze vanno intese in R*.
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