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Tre esercizi importanti

Es 1 Dimostrare (per induzione) che(n
e

)n
· e ≤ n! ≤

(n
e

)n
· e n , ∀ n ∈ N .

Es 2 Dimostrare (per induzione) che

1

n
+ log n ≤

n∑
k=1

1

k
≤ 1 + log n , ∀ n ∈ N .

Es 3 (i) Dimostrare che per ogni ε > 0 si ha

1

nε
− 1

(n+ 1)ε
∼ ε

n1+ε
.

(ii) Dedurre dal punto (i) che,

∞∑
n=1

1

n1+ε
< +∞ , ∀ ε > 0 .

Osservazione Dagli esercizi 2 e 3 segue che

∞∑
n=1

1

nα
< +∞ ⇐⇒ α > 1 .


