Soluzioni IT Appello - 18/06/2018

Analisi Matematica 1 (canale Fi-K)

3
1) Studiare il grafico della funzione f(x) = %&:2
Dominio={x # £1} {f >0} =(—00,—-1)U(0,1) Intersezione assi: (0,0)
Asintoti verticali: lim f(z) = lim f(x) = Foo
r——1% x—1F
R | 1
Asintoti orizz. /obliqui: acll}liloo = -1, Iggloo[f(:c) + 2] = xll}t;loo 2= 0
$2 7$2 .
1'(@) = 5 Segno di f'(x): {f' > 0} = (~/3,V3) \ {+1,0}
2) Calcolare il limite lim (1 — x) tan(zx).
z—1 2
Dal teorema di L’Hopital abbiamo che
tan(% 1-— 2 1 2
lim (1 — z) tan(ix) = lim an(12x) = "lim 737]2 = 21 lim —F ==
-0 2 a0 L 2 z—0 cos(5x) 27 2—0 sin(§x) T
nsin(n!)

3) Calcolare il limite lim 5 .
n—+oco Mm%+ 1

Da |sin(n!)| <1 otteniamo che

. nsin(n!) . .
lim |———| < lim < lim —=0
noto0 nZ2 41 n—o4oo n2 + 1 n—+oo n
e quindi
lim L;n(”!) = 0.
n—+oo n= 4+ 1
1+t
4) Calcolare / ~tane
1 —tanz

Ponendo ¢ = tan x abbiamo che

14t 141t ¢ 1
/+ anxdx:/+ dt:/[+]dt
1—tanz (1-t)(1+¢?) 1+t 1-—t

1
= §log(1 +tan?z) — log |tanx — 1| = — log | sinz — cos z|.



5) Calcolare /
) v/ xz +x+1

Ponendo 22 +x + 1 = (z + 1) ,ossiax:%edx:

%dt abbiamo che

x 2 1 1
—_— = ——dt= [ |[—— — —— —
/xw/x2+x+1 /t2—1 /[t—l t+1] ’t+1|t7¢ 2tatl-x

x
x+2+2\/m2+x—|—1|'

= log|

o (n+1)!
6) Discutere la convergenza di Z T
n

n=1

La serie converge dal criterio del rapporto:

an+1_n+2( n )n+1_n+2[(1+l)n]f"TH_>efl

= < 1.
an n+1n+1 n-+1 n



