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Esercizio 1. (ix)
∫

arctanx dx =

∫
1·arctanx dx = x arctanx−1

2

∫
2x

1 + x2
dx =

x arctanx− 1

2
ln (1 + x2) + C

(xi)
∫

x5e−x2

dx =

∫
x4 · xe−x2

dx = x4 e
−x2

−2
+

1

2

∫
4x3e−x2

dx = −x4e−x2

2
+

2

[
x2 e

−x2

−2
+

1

2

∫
2xe−x2

dx

]
= −x4e−x2

2
− x2e−x2

− e−x2

+ C

(xv) Osservo che:

(xx)′ = (ex ln x)′ = xx(lnx+ 1)

Da cui segue immediatamente dagli integrali generalizzati (o derivata di

funzione composta) che:
∫

(1 + lnx)xx dx = xx + C

(xvii)
∫

8x3

1 + x8
dx = 2

∫
4x3

1 + (x4)2
dx = 2arctan (x4) + C

(xxiii) Utilizzo del formule parametriche:

sinx =
2t

1 + t2
, cosx =

1− t2

1 + t2

1



e applico la sostituzione: t = tan x
2 , dx = 2

1+t2 dt

Quindi:
∫

cotx+ (sinx)−1

3 cosx+ 3− sinx
dx =

∫ 1−t2

2t + 1+t2

2t

3 1−t2

1+t2 + 3− 2t
1+t2

2

1 + t2
dt = 2

∫ 1−t2

2t + 1+t2

2t

3 1−t2

1+t2 + 3− 2t
1+t2

1

1 + t2
dt =∫

1

t(3− t)
dt =

1

3

∫
1

t
dt +

1

3

∫
1

3− t
dt =

1

3
[ln |t| − ln |3− t|] + C =

1

3
[ln | tan(x

2
)| − ln |3− tan(

x

2
)|] + C

(xxv)
∫

dx

x2

√
E − c

x
− 1

x2

t= 1
x=

∫
t2(− 1

t2 dt)√
E − ct− t2

Ora completo il quadrato:

E − ct− t2 = −(t+ c
2 )

2 + c2

4 + E = −(t+ c
2 )

2 + Ẽ con Ẽ := E + c2

4 > 0

Applico la sostituzione: t+ c
2 =

√
Ẽ sin (z), dt =

√
Ẽ cos zdz∫

t2(− 1
t2 dt)√

−(t+ c
2 )

2 + Ẽ
= −

∫ √
Ẽ cos zdz√

Ẽ(1− sin2 z)
= −

∫
cos zdz√
cos2 z

= −
∫

dz =

−z+C = − arcsin

(
1√
Ẽ

(
t+

c

2

))
+C = arccos

(
1√
Ẽ

(
1

x
+

c

2

))
− π

2
+C =

arccos

(
1√
Ẽ

(
1

x
+

c

2

))
+ C
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