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. Sia A un dominio di integrita con campo dei quozienti K e sia B un
sopra anello di A (cioe A C B C K). Mostrare che se P € Spec(B)
allora Apna C Bp.

. Siano P :=3Z e ) := 5Z.

(1) Mostrare che S :=Z\ (P UQ) ¢ una parte moltiplicativa di Z;

(2) Descrivere gli elementi di Zg;

(3) Esprimere Zg come intersezione di localizzazioni in ideali primi.

. Mostrare che l'ideale (X2)Y + aX) C k[X,Y] ¢ (X,Y)-primario, per
ogni a € k.

. Sia S C A una parte moltiplicativa priva di zerodivisori. Mostrare che
I’applicazione

CliXi Ai i
A[X]S—>AS[X], ZS — ;X

€ un isomorfismo.

. Sia P un ideale primo di A. L’ideale P := P*ApN A si dice I'n-sima
potenza simbolica di P. Mostrare che P(™ ¢ un ideale P-primario.

. Sia p € Z un numero primo e si consideri l'ideale M := (p, X) di Z[X].
Mostrare che M ¢ un ideale massimale e che l'ideale I := (p?, X) ¢
M-primario.

. Sia P unideale primo di Aesia ¢p: A — Ap, a+ § I'omomorfismo
naturale. Mostrare che:
(a) Se P C @Q, allora Ker(¢g) C Ker(¢p);

(b) Ker(¢p) ¢ contenuto in ogni ideale P-primario. In particolare
Ker(¢p) C P;

(c) /Ker(¢p) = P se e soltanto se P € un primo minimale di A.



