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Esercizi 8 - Gruppo delle Classi

1. Sia p(X) := X3 +X2 + 5X − 16.

(1) Verificare che p(X) è irriducibile su Q.

(2) Sapendo che il discriminante di p(X) è D = −3×23×127, mostrare
che OK = Z[θ].

(3) Fattorizzare in ideali primi l’ideale principale di OK generato da
θ − 4.

2. Sia K := Q[i
√

47]. Verificare che Cl(OK) è ciclico di ordine 5 (com-
pletare nei dettagli l’esercizio fatto in classe).

3. Dimostrare che Z[ωd] è a fattorizzazione unica per d = −19,−43,−67,−163.

4. Dimostrare che Z[ω−19] non è euclideo.

5. Sia K := Q(
√

23). Verificare che Cl(OK) = 0.

6. Sia K := Q(
√

10). Verificare che il numero delle classi di OK è 2.

7. Sia p(X) := X3 −X − 1.

(1) Verificare che p(X) è irriducibile su Q.

(2) Posto K = Q(θ), dimostrare che OK = Z[θ].

(3) Verificare che Z[θ] è a fattorizzazione unica.


