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. Sia I € Ok un ideale e v # 0 un suo elemento. Data una base intera
{ai,...,a,} di K, mostrare che {yay,...,ya,} € una base di I come
Z-modulo se e soltanto se I = YOk

. Sia I C Z[\/ﬁ] I'ideale generato da 4 e 2v/2. Mostrare che I & un
ideale principale, determinare una base di I come Z-modulo e calcolare
I'indice [Of : .

. Siano a, f € Og tali che N(a), N(5) siano relativamente primi.
Mostrare che aOk + SOk = Ok.

. Sia K := Q(v/d) un ampliamento quadratico di Q e sia I = nZ @ (a +
mwgq)Z # (0) un ideale di Ok.

Dare un esempio in cui I # Ok, ma (n,a + mwy) = nOk + (a +
mwd)(’)K == OK.

. Nell’anello di interi quadratici Z[wy] si consideri I'ideale principale gen-
erato da wy, I := wyZ|wy].

(1) Determinare un una base di I (come Z-modulo) del tipo {n,a},
con n > 0 intero.

(2) Stabilire per quali valori di d risulta I = Z[wg].

. Mostrare che un ideale di O che ha norma prima e un ideale massi-
male.

. K := Q(v/d) un campo quadratico. Mostrare che in Ok ci sono al pitt
due ideali di norma prima p.

. Sia K := Q(+/7). Determinare gli ideali di O che hanno norma uguale
ap=223T.



