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Esercizi 7

. Dimostrare che Z[wy| € a fattorizzazione unica per d = —19, —43, —67, —163.
. Sia K := Q(v/23). Verificare che Cl(Ok) = 0.

. Sia K := Q(iv/23). Verificare che CI(Of) & isomorfo a Zs.

. Sia K := Q(iv/86). Verificare che CI(Ok) ¢ isomorfo a Z.

. Siap(X):=X3—-X — 1.

(1) Verificare che p(X) ¢ irriducibile su Q.

(2) Posto K = Q(#), dimostrare che O = Z[0)].

(3) Verificare che Z[f] ¢ a fattorizzazione unica.

. Supponendo noto che I'anello degli interi di Q(v/6) & Z[v/6], deter-
minare gli ideali primi che dividono I'ideale 5Z[+/6] e verificare che essi
sono tutti principali.

. Sia p > 2 primo e m = pfn con (p,n) =1, k > 1. Se K = Q(&,),
mostrare che pOg = (P - -- Pg)¢(pk) e che fg = ¢(n), dove f & il grado
di P;.

. Sia K = Q(&s). Mostrare che non ci sono numeri primi inerti in Ok.

. Siano K = Q(&,,,), p > 3 un numero primo e P C Ok un ideale primo
che divide pOy.

Mostrare che, se P ¢ non ramificato, o, : K — K, &, — &5, ¢ un
automorfismo di K e S(P) := {0 € Aut(K); o(P) = P} ¢ ciclico
generato da o,,.



