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Esercizio 1. Si consideri il polinomio
f(X)=X*+X3-5X-5eQ[X].

(a) Determinare il gruppo di Galois di f(X) su Q e la sua struttura come gruppo
astratto.

(b) Esplicitare la corrispondenza di Galois per il polinomio f(X) su Q.

Esercizio 2. (a) Determinare un’estensione ciclotomica K di Q che contiene /3.

b) Determinare la struttura di Galg(/K) come gruppo astratto.
Q

Esercizio 3. (a) Stabilire quanti sono i polinomi irriducibili di grado sei su Fs.

(b) Costruire il campo Fgy, determinare tutti i suoi sottocampi e per ciascuno di essi
trovare un elemento primitivo.

(c) Esplicitare la corrispondenza di Galois per I'estensione Fy c Fgy.

Esercizio 4. Si consideri il polinomio
f(X)=2X°+30X%+10X - 10 Q[ X].
(a) Stabilire se il gruppo di Galois di f(X) su Q ¢ transitivo.

(b) Dimostrare che 1’equazione polinomiale f(X) = 0 non ¢ risolubile per mezzo di
radicali.

(c) Detta v € C una radice di f(X), stabilire se a &€ un numero costruibile.

Esercizio 5. Sia f(X) € Q[X] un polinomio di grado p con gruppo di Galois isomorfo
a Zyp, p> 3 primo. Dimostrare che:

(a) f(X) e irriducibile.
(b) Le radici di f(X) sono tutte reali.



