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TUTORATO 4

1. Sia f(X) € Q[X] e K un campo di spezzamento in C di {(X) su Q. Trovare
tutti i Q-isomorfismi di K in C e verificare che sono Q-automorfismi con
f(X) uguale a:

(a) X*—X2%2+2
(b) X*+5X2+5
(c) X*—2X2%2+3

Determinare inoltre la struttura del gruppo di Galois di K su Q.

2. Sia f(X) € Q[X] uno dei polinomi dell’Esercizio (1) e sia @ € K una
radice di {(X). Stabilire in quali casi Q(a) = K.

3. Determinare tutti le Q-immersioni in C de seguenti campi e stabilire quali
di essi sono Q-automorfismi:

Q(V5)
Q(iv3,9)
Q(v2,V3)
Q(VV2-V3)

4. Siano F' C K e F C K’ ampliamenti di campi. Mostrare che un F-
isomorfismo & un’applicazione F-lineare.
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5. Sia K un campo con sottocampo fondamentale F. Mostrare che un auto-
morfismo ¢ : K — K ¢ l'identita su F (cioé ¢(z) = = Vz € F).



