Esercitazione del 23 ottobre 2013

Esercizio 1. Calcolare il limite
ol/r _ 1
Jm S5

Svolgimento. Si ha la forma indeterminata, 2 o; ponendo % = y si ha che z — +00 corrisponde

a y — 0 e quindi
-1 = g2 1

31;13623@/—1 :}/5%323;_;1 ~ 3log2 3

considerando che lim,_,, =t = loga.

Esercizio 2. Calcolare il limite

a—0 sin? 3x

Svolgimento. Si ha la forma indeterminata 8; risulta

i (1 —cosz)(1+ cosz + cos® x) i U=e®) (1 + cosa +cos?z)  t(14+1+1) 3 1

0 sin 3z \ 2 :mlm in 32\ 2 = 3 = £ = —
e (%52%)" 927 0 (%525)79 =9 9 6
poiché limy o 32 =1 e limy_,o =2 = 1.

Esercizio 3. Calcolare il limite

1
li logz
i @)

Svolgimento. Si ha la forma indeterminata 0°; si ha z!/°8% = e1/leg@)logz — ¢ 7] Jimite
richiesto vale, quindi, e.

Esercizio 4. Calcolare il limite

r (22 — 62 + 9)?
o3t [e@=9) — 14

Svolgimento. Si ha la forma 1ndeterm1nata = risulta

xligl+ [6(‘%279) — 1]4 - r—31

(22 —60+9)° . [ (z —3) r gy @9 (@3
(2?-9) _ 1 a—3t (@9 — 1) (22 — 9)4
_ lim (x — 3)* 1
w3t (z—3) Yz +3)4 1296

Esercizio 5. Calcolare il limite

3
. log(1 + 3/x)

0+ T + 204 + %xQ'

Svolgimento. Si ha la forma mdetermmata 2 risulta

1 3 log(1 + 3+ 3
og(l + \/_) = lim og(1 +3V/) v = lim 1-3-2723 = lim — = +o0.
=0t x4+ 20t + 122 sx2 a0t 3x (142234 52) a0t  ao0t w/

1



Esercizio 6. Calcolare il limite

lim |lg(v522 — 9 — 2z) — lg(a® — 9)

r—3+ :|

Svolgimento. Si ha la forma indeterminata oo — co e quindi

, bx? —9 — 2z , (Vb2 —9 — 2z)(v/ba? — 9 + 2x)
lim lg = lim lg
x—3+ 2 -9 z—3+ (2 — 9)(Vba? — 9 + 2x)
, S5x? — 9 — 4x?
=lg lim
=3+ (22 — 9)(v/ba? — 9 + 2x)
lg li L 1 L 1 L lg 12
— 1m = _— = _ = — .
S8 VB _912c CyA-0+6 C12  °

Esercizio 7. Calcolare il limite

lim (logz — v/z)

r—r—+00

Svolgimento. Si ha la forma indeterminata oo — oo; risulta

. . log x
Jim g =) = i VE (T 1) = e

in base al limite notevole lim,_, 1‘;# =0, b>0.

Esercizio 8. Calcolare il limite
. log(2?+1)
lim ——~
T—>+00 A

Svolgimento. Si tratta di una forma indeterminata del tipo 22; si ha

. log(z?+1)a? +1 . log(x® + 1), 2% 1
1 e 1 _ || — — = . . e
dn et e ARy I gl =0000=0

in base ai limiti notevoli

log x x
lim 222 —0, 5>0, lim —=0, b>0, a>1
r—4+00 T z—+o00 ¥
Esercizio 9. Calcolare il limite .
lim
z+o00 1 — 2%
Svolgimento. Si tratta di una forma indeterminata del tipo 22; si ha
. . 1 . 1
xl~l>r+noo 1 — 6233 o :E~1>+oo _(621_1) o xl~l>r+noo lh + l o 0

in base al limite notevole lim, j—z, b>0, a>1.

Esercizio 10. Calcolare il limite
v log(z% + 1)
im ————>=

z—0 ox



Svolgimento. Risulta

log(z*+1) 0

lim
z—0 2T 1
Esercizio 11. Calcolare il limite .
lim
z—=0 1 — €2x

=—-=0.

Svolgimento. Si tratta di una forma indeterminata del t1po 25 si ha

1 2z 1
lim = lim — = —=
z—0 1 — 2% 021 — e2® 2
in base al limite notevole N
fim &L =
x—0 €T
Esercizio 12.
La derivata di e ricordando che
f(z) = e*cosx f'(x) = (cosz — sinx)e” (F(x)G(z)) = F'(z)G(x) + F(x)G'(x)
flx) = o2z’ +5z fl(x) = (6%2 + 5)62z3+5m (eG ) G (z)e G(z)
/ 7 !
o) = 52 o) = 5 (2g) - meerece
f(z) =a™logx fl(x)=a" l(nlogx +1) (log, x) = xlolga
flx) = 5o tetl f(z) = (32 + 1)536 Sratlgg 5 (a®®@)) = a%@ ¢ (z)log a
f( ) garctan z f/<l') garctan z IOg 9/(1 + ) (aG(x))/ — aG(x)g/(x> IOgCL
f(x) = 3ine f’(x) log 3 cos x35m® (a%@) = a%@ g/ (z)loga
f(z) = log(sin ) fl(x) = % =cotw (F(G(x))) =G (z)F'(G(x))
f(z) = sin(log x) f!(x) = <toen) (F(G(x)) = G'(x)F'(G(x))




