ESERCITAZIONE DEL

4 DICEMBRE 2008 — SOLUZIONI

Corso di Matematica I per Geologia

A. Calcolare i seguenti limiti di funzioni:
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Soluzione.

1. Primo limite. Notiamo che
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Secondo limite. Riscriviamo 2% come
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e introduciamo il cambio di variabile y
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Terzo limite. Questo limite puo essere ricondotto al limite notevole che definisce il numero e, infatti:
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2. Primo limite. Riscriviamo l'argomento del limite nel seguente modo:
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. tanx
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Secondo limite. Introducendo il cambio di variabile y = a®* — 1 troviamo che
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dal momento che log, x = }géz per ogni x >0, a > 0.

Terzo limite. Introducendo il cambio di variabile y = x — Z troviamo che
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usando le identita
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il limite di partenza diventa:
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Questo limite puo essere calcolato riscrivendo I’argomento nel seguente modo:
1 —cosy)? 1—cosy)? 1
(S.y):( 4y)sm7 (15)
Y siny Y Ty

(1—cosy) __ si

1 .
yZ - hmy—>0

. e .
dove lim,_.o yy = 1; quindi,

1—cosy)? 1
lim (L2089 _ 1 (16)
y—0 y3siny 4



B.

B. Si considerino le seguenti funzioni:

2, .3
f@)=1+aotat ot 4at gl =T
1. calcolare le derivate prime f'(z), ¢'(x),

2. determinare ’equazione della retta tangente a f(x) nel punto zo = 0.

Soluzione.
1. Prima derivata. Dobbiamo calcolare
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dx ’

poiché in generale L [f(z) + g(z)] = <L f(z) + <L g(z), la (18) & uguale a
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Seconda derivata. Usando la proprieta
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troviamo che
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2. L’equazione y(x) della retta tangente a f(x) nel punto xg deve avere come coefficiente angolare la
derivata di f nel punto xg, e per x = xg y(zo) = f(zo). E facile rendersi conto che la retta che

soddisfa queste due proprieta ha equazione

y(x) = f'(xo)(z — m0) + f(20);

dunque, se f(z) & data dalla (17) e 29 = 0,

yle)=1-(z-0)+1=a-1 (f(0)=1, f(0)=



