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1. Trovare, se esistono, estremo superiore e inferiore dei seguenti insiemi, specifi-
cando se sono, rispettivamente, massimo e minimo.

- A =
{
x ∈ R|x = 2n+3

3n−2
, n ∈ N

}
- B =

{
x ∈ R|x = 2n+1

n2−2
, n ∈ N

}
- C =

{
x ∈ R|x = (−1)n n+1

2n−1
, n ∈ N

}
- D =

{
x ∈ R|x = 2n

n+3
, n ∈ N

}
- E =

{
x ∈ R|x = cos(nπ)

3n+4
, n ∈ N

}
- F =

{
x ∈ R|x = n log n

n2+1
, n ∈ N+

}
- G =

{
x ∈ R|x = cos(nπ)(n2+2)

2n2−1
, n ∈ N

}
- H =

{
x ∈ R|x = n2

n+3
, n ∈ N

}
- I = N ∪

{
x ∈ R|x = − 1

n
, n ∈ N+

}
2. Dimostrare che se X, Y ⊂ R, X, Y 6= ∅ e X +Y = {x+y|x ∈ X, y ∈ Y }, allora:

(i) sup(X + Y ) = sup X + sup Y ,

(ii) inf(X + Y ) = inf X + inf Y .

3. Dimostrare che se X, Y ⊂ R, X, Y 6= ∅, X ⊂ Y , allora:

inf Y ≤ inf X ≤ sup X ≤ sup Y.

4. Dimostrare che se X ⊂ R, X 6= ∅, Xt = {tx|x ∈ X, t ∈ R+}, allora:

(i) sup Xt = t sup X,

(ii) inf Xt = t inf X.


