
Università degli Studi Roma Tre - Corso di Laurea in Matematica

Tutorato di AM220
A.A. 2010-2011 - Docente: Prof.ssa S. Mataloni

Tutore: Luca Battaglia

Tutorato numero 7 (27 Aprile 2011)
Integrali

I testi e le soluzioni dei tutorati sono disponibili al seguente indirizzo:
http://www.lifedreamers.it/liuck

1. Sia A =
{
(x, y) ∈ R2 : 0 ≤ x ≤ 1, 0 ≤ y ≤ ex

}
. Calcolare∫

A

xydxdy

2. Sia A =
{
(x, y) ∈ R2 : 0 ≤ x ≤ 1, x ≤ y ≤ 1

}
. Calcolare∫

A

e−y2

dxdy

3. Sia A il tetraedro avente come vertici i punti (0, 0, 0), (0, 0, 1), (0, 1, 1) e
(1, 1, 1). Calcolare ∫

A

sin(πxyz)y2z4dxdydz

4. Sia A =
{
(x, y, z) ∈ R3 : 0 ≤ x ≤ 1, y ≤ z ≤ yex

3−y3
}
. Calcolare∫

A

x2yey
3

dxdydz

5. Sia A =
{
(x, y) ∈ R2 : x2 + y2 ≤ 4, x+ y ≥ 2

}
. Calcolare∫

A

y3dxdy

6. Sia A =

{
(x, y) ∈ R2 : x2 + y2 ≤ 1,

(
x− 1

2

)2

+ y2 ≥ 1

4
, x ≥ 0

}
. Calco-

lare ∫
A

xdxdy

7. SiaA =
{
(x, y, z) ∈ R3 : x2 + y2 + z2 ≤ 1, z2 ≤ x2 + y2, x ≥ 0, y ≥ 0, z ≥ 0

}
.

Calcolare ∫
A

dxdydz

(x2 + y2 + z2)
3
+ 1

8. Sia An =

{
(x1, . . . , xn) ∈ Rn : xi ≥ 0 ∀i = 1, . . . , n,

n∑
i=1

xi ≤ 1

}
.

Mostrare, procedendo per induzione, che An ha misura pari a
1

n!
.


