SOLUZIONI DI UNA TRACCIA DELLA PROVA D’ESAME DI ANA  LISI MATEMATICA (1.07.09)
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1. Determinare il dominio e il segno della funziofiéx) = log,,,—— al
X—
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La funzione é definita irD =]R—{—1,4}. Si haf (X) <0 se |——|<1. La disequazione equivale al
X_
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sistema 4 X~ 4 ovvero x=4 le cui soluzioni sono tutte lex<—. Quindi si ha
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2. Determinare il limite della successiofi@*® —2sinn.
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Posto \”/n3—25inn:(n3— 23inn)n i ha lim¥Yn®-2sinn=o°, Poiché
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s o\t Jog{n~2sinn) _ Iog(n3—25inn)  3x% - 2C0oSX
(n —ZSlnn)” e " , Si puo’ studiare lim =lim =0 (si e
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utilizzato il teorema di De I'Hospital alla funzienassociata). In conclusione si ottiene che la
successione convergela
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3. Risolvere nel campo complesso I’equam(mek |)4 = 51+ IZ +3.

Svolgendo i calcoli a secondo membro I’equazionerd'a(7+ i)4 =-lequindiz+i= 4-1. Poiché
(‘/——1200{—7—T+k—ﬂj+i si —5+k—”j k=012,
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si hanno le seguenti quattro equazioni:
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z+|:7(1—i), 2+i:7(1+i), 2+i:—7(1—i), 2+i:—%(1+i),
da cui
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Si trovano allora le quattro soluzioni
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_ (4sinx- 2) cos

y =
4. Risolvere il seguente problema di Caughy \/1+ sinx+ cog x.
y(0)=4
cosx( I~ 2sinx)

si ha che lintegrale generale dell'equazione

Poiché i\/1+ sinx+ cod x =
dx 21+ sinx+ cod x

differenziale & y= —4\/1+ sinx+ co$ x+ ¢. Dalla condizione iniziale si trovad=—4+/2+c.

Allora la soluzione del problema di Cauchyye= 4(1+ \/_2—\/1+ sinx+ co$ X) .



