SOLUZIONI DI UNA TRACCIA DELLA PROVA DI CALCOLO 2(1.07.09)

1. Risolvere nel campo complesso I equa2|()2|e |) —511 IZ +3.

Svolgendo i calcoli a secondo membro quua2|0|werda(7+ i)4 =-1lequindiz+i =4/-1.
Poiché

4—1=co —7—T+k—ﬂj+isi —’—7+k—”j k= 012,
4 2 4 2

si hanno le seguenti quattro equazioni:

V2 V2

2+i:7(1—i), 2+i:7(1+i), Z+i=———(1-i), zZ+i=-——(1+i),

da cui

(2 = () e () e ()

Z=—- 1|, z= i—=+1
2 2 2 2 2

Si trovano allora le quattro soluzioni

REIEEY [N SN S IR ) [ Q
zl—2+| 22—2|21,23—2|21,z4—2 +1].

(4sinx- 2) cos

2. Risolvere il seguente problema di Cau h{/ B J1+sinx+ cog x -
y(0)=4
cosx( I~ 2sinx)

si ha che l'integrale generale dell’equazione

POiChéi\/1+ sinx+ cod x =
dx 21+ sinx+ cod x

differenziale € y= — 4+/1+ sinx+ co& x+ c. Dalla condizione iniziale si trovd = —4+/2+c.

Allora la soluzione del problema di Cauchyyé 4(1+\/_2—\/1+ sinx+ co$ x).

dt ¢ dt
<J' .
Z+2t+3 P+ 2+3

X
3. Dimostrare che, per ogkireale, vaIeJ't
0

Posto f(x) = j g(x):J‘terdﬁs,si haf’(x):g’(x):X;>O OxOR.
-1

+2t+3 2+2x+3

Quindi le fun2|on| differiscono per una constantsoeo crescenti. Poiché la g interseca I'asse x
in -1 e quindi prima di f, che lo intersecansi ottienef (x) < g(X) OxOR.

4. Sia Zak una serie a termini di segno positivo tale clne‘/ . Dimostrare, senza
k=1

utilizzare il criterio della radice, che la ser@ngerge. $ugg.: utlllzzare la definizione di limite
di una successione e il criterio del confronto [geserig.

Dalla definizione di limite siha Oe>00v, >0/0k >v, :%—a <X/a <—;+a.
Dalla seconda delle ultime due disuguaglianze siene, elevando alla k-esima potenza,

k
definitivamentea, <(%+Sj . Scegliendoe opportunamente piccolo segue, per il criterio del

confronto, la convergenza della serie essendo noag@ da una serie geometrica convergente.



