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Esercizio 1. Descrivere il gruppo di Galois dei seguenti polinomi:
a.x® —dr + 2;

b. 2% — 223 — 8z — 3;

c.x’ —3z2+1;

Esercizio 2. Dimostrare che il gruppo di Galois del polinomio (che si pud assumere
irriducibile) f(z) = 2°+z*+23+22243z+4 non ha20 elementi né 0 mostrando

che contiene uf ciclo (Pensare al numero primg).

Cosa posso dire sulla risolubilita di tale gruppo?

Esercizio 3. Risolvere il seguente esercizio per punti, in ,aniera sequenziale:
1. Sidimostri cheQ; := Q(v/2,v3) = Q(v2 + V3);

2. Simostri cheQ; = Qf, = Qy,, con fi(z) = (2 — 2)(2? — 3), ed fo(z) =
x4 — 1022 + 1;

3. Sidica qual’e il gruppo di Galois dei due polinomi;

4. Si descrivano i due gruppi di Galois come gruppi di permutazioni (scrivere le
radici esplicitamente, etichettandole chrz, 3, 4).

5. Cosa differenzia i due gruppi?
6. Meditare sul punto 5!

Esercizio 4. In ciascuno dei seguenti casi si calcoli il campo di spezzamento e il
gruppo di Galois del polinomio dato:

a (2 +zx+1)(z3+22+1) € Folal;

b. (3 + 2+ 1)(z% + 2 + 1) € F3[z];
c.(z*+x+1)(z* +23+ 1) (22 + 2+ 1) (2 + 2+ 1) € Fo[z];

d. (@3 4+ 2+ 1) (a3 + 22 + 1) (2% + 25 + 1) (2 + 227 + 1) € F3[x].

Si dica infine quanti e quali sono i sottocampi di ciascu campo di spezzamento.

Esercizio 5. Calcolare quanti sono i polinomi irriducibili monici di gradsulF ;.



