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Esercitazioni di Matematica II

Domini di funzioni in due variabili

(1) Studiare i seguenti insiemi e disegnarli nel piano:
(a) A = {(x, y) ∈ R2 | x− y ≤ 1};
(b) B = {(x, y) ∈ R2 | x2 − y2 ≥ 1};
(c) C = {(x, y) ∈ R2 | xy ≤ 1};
(d) D = {(x, y) ∈ R2 | 0 < y < 1,

√
(y)

2 < x <
√

(y)};

(2) Delle seguenti funzioni f : R2 −→ R2, determinare il dominio e disegnarlo
nel piano.
(a) f(x, y) = x2 − y2;
(b) f(x, y) =

√
1− x2 − y2;

(c) f(x, y) =
√

x2 + y2 − 1;
(d) f(x, y) = log(x + y);
(e) f(x, y) = log(x2 + y);
(f) f(x, y) = log(x2y − xy2);
(g) f(x, y) =

√
y − x2.

Limiti di funzioni in due variabili

(3) Calcolare, se esistono, i seguenti limiti.

lim
(x,y)→(0,0)

x2 − y2

x2 + y2
, lim

(x,y)→(0,0)

x + y

x2 + y2
,

lim
(x,y)→(0,0)

x3 + y3

x2 + y2
, lim

(x,y)→(0,0)

sin(x2 + y2)
x2 + y2

,

lim
(x,y)→(0,0)

x2 − 2y2

x2 + y2
, lim

(x,y)→(0,0)

x3 − 2y3

x2 + y2
,

lim
(x,y)→(0,0)

1
x2y2

, lim
(x,y)→(0,0)

x2

x2 + y2
,

lim
(x,y)→(0,0)

1 + x2 + y2

x2 + y2
, lim

(x,y)→(0,0)
(x4 + y4) log(

√
x4 + y4).
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